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1. Äàíû n > 2 ðàçëè÷íûõ öåëûõ ÷èñåë, á�îëüøèõ −a, ãäå a � íà-
òóðàëüíîå ÷èñëî. Îêàçàëîñü, ÷òî ñðåäè íèõ êîëè÷åñòâî íå÷¼òíûõ ÷èñåë
ðàâíî íàèáîëüøåìó ÷¼òíîìó ÷èñëó, à êîëè÷åñòâî ÷¼òíûõ � íàèáîëüøåìó
íå÷¼òíîìó ÷èñëó.

à) Íàéäèòå íàèìåíüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå n ïðè âñåõ a.

á) Äëÿ êàæäîãî a > 2 íàéäèòå íàèáîëüøåå âîçìîæíîå çíà÷åíèå n.

2. Îêðóæíîñòè ω1 è ω2 ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ X è Y . ×åðåç òî÷êó Y
ïðîâåäåíû äâå ïðÿìûå, îäíà èç êîòîðûõ ïîâòîðíî ïåðåñåêàåò îêðóæíîñòè
ω1 è ω2 â òî÷êàõ A è B ñîîòâåòñòâåííî, à äðóãàÿ � â òî÷êàõ C è D

ñîîòâåòñòâåííî. Ïðÿìàÿ AD ïîâòîðíî ïåðåñåêàåò îêðóæíîñòè ω1 è ω2 â
òî÷êàõ P è Q ñîîòâåòñòâåííî. Îêàçàëîñü, ÷òî Y P = Y Q.

Äîêàæèòå, ÷òî îïèñàííûå îêðóæíîñòè òðåóãîëüíèêîâ BCY è PQY

êàñàþòñÿ äðóã äðóãà.

3. Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå ÷èñëà a, äëÿ êîòîðûõ íàéä¼òñÿ ìíîãî÷ëåí
p(x) ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè, óäîâëåòâîðÿþùèé ðàâåíñòâàì

p(
√
2 + 1) = 2−

√
2 è p(

√
2 + 2) = a.

4.Äàíà ïîñëåäîâàòåëüíîñòü a1, a2, . . . , an íàòóðàëüíûõ ÷èñåë. Äëÿ êàæ-
äîãî ` îò 1 äî n− 1 íàøëè ñëåäóþùèå íàáîðû:

(ÍÎÄ(a1, a1+`), ÍÎÄ(a2, a2+`), . . . , ÍÎÄ(an, an+`)) ,

ãäå âñå èíäåêñû áåðóòñÿ ïî ìîäóëþ n, ò. å. åñëè s > n, òî as = as−n.
Îêàçàëîñü, ÷òî âñå íàéäåííûå íàáîðû ñîñòîÿò èç îäíèõ è òåõ æå n ïîïàðíî
ðàçëè÷íûõ ÷èñåë è ðàçëè÷àþòñÿ, âîçìîæíî, ïîðÿäêîì èõ ñëåäîâàíèÿ.

Âûÿñíèòå, ìîæåò ëè n áûòü ðàâíî à) 21; á) 2021.
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